Fungoes de Varias Variaveis - 2° quadrimestre de 2010

Prof.? Cecilia Chirenti

Lista 1 - Fungoes, Limites e Continuidade

1. Encontre o dominio das seguintes func¢oes e represente-o graficamente:

(a) flz,y) =vVr+y—2 () flz,y)=Vy—2+y—2
(b) flz,y) =y —a? (g) f(z,y) =zy

(c) f(x»y):ﬁw (h) f(z,y)=logz —y—2

(d) f(z,y) = /22 +y* — 16 (i) f(z,y) =In(@* -y —1)
() flay) = () f@y) = In(y — %)

2. Considere a fungao:

(a) f(z,y) = x +y. Para que valores de = e y tem-se f(x,y) = 27
Represente graficamente a resposta.

(b) f(x,y) = 2%T¥. Para que valores de z e y tem-se f(z,y) = 1?7 Rep-
resente graficamente a resposta.

(¢) f(z,y) = zy. Para que valores de z e y tem-se f(x,y) = 17 Repre-
sente graficamente a resposta.

3. Esboce o grafico das seguintes funcdes, com dominio em R?:

(a) f(z,y) =2 (e) flz,y)=3+z—y
(b) f(z,y) =5 () flz,y) =a®+y°
(c) flz,y) =12 -3z —4dy (g) f(z.y)=1-2a?
(d) flz,y) ==z+y (h) f(z,y) =1-y?
4. Esboce as curvas de nivel das fungoes:
(a) flz,y) =3z +4y () flz,y)=y—a?+4
(b) flay)=a—y o
©) floy) =2 — 3y (8) flz,y) =y
(d) f@,y) = s7i () flz,y) =Va>+y? -2
(e) flz,y)=y—2a° (i) fz,y) =y

5. Dada a fungéo f(z,y) = 22+3y, prove, usando a defini¢do, que  lim  f(x,y) =
18 (z,y)—(3,4)



6. Determine o conjunto dos pontos de continuidade. Justifique a resposta.
(a) f(z,y) = a2,$7127y2
(b) flz.y) = ;2%
(C) f(ma y) =1In ZZZQ

B % se (x,y) # (0,0)
@ sen = 5 GMT0
sin(z?4y?)
e) flz.y) =< —at+yz € (z,9) 7 (0,0)
(e) f(z,y) { 1 " se (z,y) = (0,0)

7. Dizemos que a seqiiéncia de pontos ((z,, Yn))n>0 converge a (Z, §) se, dado
€ > 0, existe um natural ng tal que

n>nyg = ||($n7yn) - (j7g)|| <e.

Suponha que f(x,y) seja continua em (Z,7), que ((Zn,Yn))n>0 convirja
para (Z,9) e que (x,,yn) € D(f) para todo n > 0. Prove que a seqiiéncia
dada por a, = f(2n,yn) converge para f(Z,7).



