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1. (2,5 pontos) Mostre que a função

f (x, y) =

{
2xy

x2+y2 se x2 + y2 6= 0

0 se x2 + y2 = 0

é contínua em relação a cada uma das variáveis x e y separadamente, mas não é contínua no
ponto (0, 0) em relação ao conjunto dessas variáveis.

2. (2,5 pontos) Mostre que a derivada da função

z (x, y) =
y2

x

calculada em qualquer ponto da elipse 2x2 + 2y2 = C2 (C = constante) na direção normal à
elipse é igual a zero.

3. (2,5 pontos) Seja a função u (x, y) = Φ
(
x2 + y2

)
, em que x = r cosϕ e y = r sinϕ. Mostre,

usando a regra da cadeia, que
∂u

∂ϕ
= 0 .

4. (2,5 pontos) Considere a função

f (x, y) =

{(
x2 + y2

)
sin 1

x2+y2 se (x, y) 6= 0

0 se (x, y) = 0

a)Mostre que ∂f
∂y (x, y) não é contínua na origem. b)Verique se f (x, y) é diferenciável na

origem.
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