Sequéncias e Séries - Atividade para nota 4

Prof.? Cecilia Chirenti
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1. Seja {ar},k > 1, uma sequéncia numérica dada. Suponha que a série E ap COSNT convirja

n=1
)

uniformemente em [—m,7]. Seja F(z) = 2an cosnx com z € [—m,m|. Prove que, para todo

n=1

natural k > 1,

™

1 s
ay = f/ F(z) cos kxdx .
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2. Sejam {ax},k >0 e {by},k > 1, duas sequéncias numéricas dadas. Suponha que a série

oo
% + nz::l[an cos nx + bpsen nx]

convirja uniformemente em [—7, 7. Seja

o0
F(z) = % + Z[an cosnx + bpsennx).

n=1

Prove que

1 (7 1 ["
a = — F(x)coskxdr k>0 e bk:f/ F(z)senkxdx k> 1.
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3. Seja f definida e integravel em [—7,7]. A série

% + Z [ay, cos nx + b,sennx]

n=1

onde L g
=— d

Qo ). f(l') €T,

¢ 1 [/" 1 /"
ap, = — f@)cosnzdz,n>1 e b,=— f(z)sennzdr ,n > 1,
™ ™

—Tr —T
denomina-se série de Fourier de f. Os numeros a,,n > 0 e b,,n > 1, sdo os coeficientes
de Fourier de f. Determine a série de Fourier da funcao dada e verifique que a série obtida
converge uniformemente em R. Finalmente, faca no computador o grafico da fungao f junto
com as 10 primeiras somas parciais da série.
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= —r<x< T+z,se —m <1 <0

(a) }“(:c) h-msa s (c) f(x)—{ ’ ;

b) fz)=|z|,-r<z<n T—x,5e0< <



