Sequéncias e Séries

Prof.? Cecilia Chirenti

Lista 1 - Sequéncias e Limites de Sequéncias

. Escreva os 4 primeiros termos das sequéncias abaixo (n =1,2---):

n _ nx2n—1
(a) an = 45 (d) a”:%@n—l)
_1\nt1
(b) an = =r— (e) an = 2552
(22)" !

(c) an = (2n—1)°

. Encontre um possivel n-ésimo termo para as seqiiéncias cujos primeiros 5
termos se indicam e encontre o 60. termo:

-1 3 -5 7 -9 2~ 3 A 4
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. A seqiiéncia de Fibonacci é dada por u,42 = Upt1 + U € ug = 1, ug = 1.

(a) Ache os primeiros 6 termos.

(b) Mostre que o n-ésimo termo ¢é dado por u, = (a" — b™)/\/5 onde

a=31+5),b=13(1-5)

. Usando a defini¢ao de limite, prove que:
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(b) lim nt =00

n—oo N

. Determine o menor N > 0 tal que |(3n + 2)/(n — 1) — 3| < & para todo
n > N se

(a) e =0,01 (b) € =0,001 (¢) e =0,0001

. Usando a definigao de limite, prove que le (2n — 1)/(3n + 4) nao pode

1
ser bR

. Prove que lim a,/b, = A/B se lim a, =Ae lim b, =B #0.
n—r00 n—00 n—00

. Calcule os seguintes limites, aplicando as propriedades:



(a) lm 22037 . i/<3—¢ﬁ><¢ﬁ+2>
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(c) 1i_>m (Vn?24+n—n) (f) h_}m (2" 4+ 3m)L/n

9. Prove que a seqiiéncia u,, = v/n/(n+ 1)

(a) é mondtona decrescente, (c) é limitada superiormente,

(b) é limitada inferiormente, (d) tem um limite.

10. Para as sequéncias abaixo, calcule os 5 primeiros termos da sequéncias,
determine se a sequéncia converge e, em caso afirmativo, calcule o limite:

@ {2} (d) {1+ (=113
(b) {2} e {n'/"},7

CRE-=. G {(1—%)”}2’1

11. Escreva uma expressao para o termo geral das sequéncias abaixo, deter-
mine se a sequéncia converge e, em caso afirmativo, encontre o seu limite:
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12. Considere a sequéncia {a,} cujo n-ésimo termo é

|
—_

j 1
1+

S|

ap =

=~
Il
SES

0

Mostre que lim a, = In2. [Dica: Interprete lim a, como uma integral
n— 00 n—0o00
definida.|
13. (a) Mostre que um poligono com n lados iguais inscrito em um circulo
de raio r possui perimetro p, = 2rnsen (mw/n).

(b) Encontre o limite da sequéncia {p,,} para mostrar que os perimetros
se aproximam da circunferéncia do circulo & medida que n aumenta.



