Lista 8

Funcoes de Uma Variavel

Técnicas de Integracao

a)[ <w+1><w Tydr

)
1= b e
a)Determine « e 8 de modo que: o) z=L 14 de
sen(6z) cos(4dx) = % (sen (aux) + cos(fz)) . d)f 2+3x+2

Use que: sen(a) cos(b) = % (sen(a + b) + sen(a — b))

7 — j . Most :
b)Calcule [ sen(6x) cos(4x)dx Seja a7 0. Mostre que

1 1
/7dx =— arctg(E) +k
!

a? + z? a
2 — Usando a técnica do exercicio anterior calcule: . .
) © d Use esse fato para calcular as integrais:
a) [ sen(6x) cos(x)dx
[ sen(6) cos(a Ry
b) [ sen(z) cos(6z)dx ;
c) [ sen(3xz) cos(2x)dx b)J g
3z+41
d) [ sen(mz) cos(nz)dx o)f si=de
3 — Usando que 8 — Calcule as seguintes integrais:
1 a) [ V1+ 22dx
sen(a) sen(b) = 3 (cos(a — b) — cos(a + b)) b) [ VI~ de%dz

)

) /1 — cos(z)dx
a) [ sen(3z) sen(5x) dx d) [ V3 + 4a2dx
b) [ sen(3z) sen(7x) dx e) [ Va?+ 2z + 2dx

¢) [ sen(nx) sen(ma) dx

calcule as seguintes integrais: c

9 — Calcule a aréa da elipse Z—z + z—j < 1.
4 — Usando que
1
cos(a) cos(b) = 5((cos(a +b) + cos(a — b)) 10 — Prove que Dados «,3,m,n constantes
mostre que existem A e B tais que:
lcule:
catemes mz—+n A B
a) [ cos(z) cos(5z) dx 7 = +

(z — )

r—a (z—a)?
b) [ cos(z) cos(7x) dx

¢) [ cos(nz) cos(mx) dx

11 — Calcule as seguintes integrais por fragoes
parciais:
5 — Dados «, 3, m,n constantes, com « % Ly
mostre que existem A e B tais que: a)[ g
mx +n A N B b)J e=Serede
= . +3
(x—a)z—0) z—a z-p C>f(; nyzde
d) fz +QGforlldx
x +2
6 — Usando o exercicio anterior calcule as e)f 1de
seguintes integrais: ) [ WMCZ



A
g) [ SFEEda

Para calcular [ sen™(z)cos™(z)dz faga as seguintes
transformagdes:

eSe n for impar faca u = cos(z) observando que

/ sen™ (z) cos?* 1 (z)dx

= /senm(l — sen?(z))” cos(z)dx
Por fim faca a substitui¢do u = sen(z)

eSe m for impar faga u = sen(zx)
/senmCJrl (z) cos™ (z)dz

= /cos (1 — cos?(z))* sen(z)dx
Por fim faga a substitui¢do u = cos(z)

eSe n e m forem pares faga sen?(z) = 1 — cos?(z) e
use as férmulas de recorréncia.

12 — Calcule:
fsen sen(8z)dx

b) [ sen?

c) [ cos? (4x)d:z:

d) [ sen(z) cos?(5z)dx
e) [ sen(2z) cos? (2x)dx
f) [ sen?(2z) cos?(2z)dx
g) [ cos(z) cos?(4z)dx

13 — Calcule as integrais usando substituicao

trigonométrica. Esboge o triangulo retangulo asso-
ciado

a‘)f 24 /i2_9d$

b) [ 23V9 — z2dx

3
) Zode
d) §x3\/4 — 9x2dx
e) [ zv1—a*dx
f)f — dv

(5—dz—x2)2

Dicas 8a) x = tg(v) 8b) z = % sen(u) 8c) cos(x) =
cos®(Z) —sen2(2) 8d) z = gtg( )

8e) Observe que 2 + 2 +2 =1+ (z + 1)2

9a) x = sec(f) 9b) x = 3sen(f) 9c) = = 3tg(H)




