Lista 0
Analise Real 1

Conjuntos e Fungoes, Conjuntos Finitos e Enumeraveis

Exercicios.
1 — Calcule
a) ﬂa:62,oo) (_%’ %)
1

b) Ua:E[l,Z] (;ﬁp E)
¢) MNeso) (o — €0 +¢€)

2 — Demonstre que:
a) Aﬁ(BUC):( BYU(ANC)

b) AU (Ner Ai) TAUA;
C) ( ) el AN Al
3 — Dado uma fungao f : A — B, uma familia (A,) ¢, de subconjuntos de A e uma familia (By,) ¢, de subconjuntos
de A prove que:
a) f(UAx) =U/S(Ax)

b) f(NAx) CNf(AN)
o) fHUBL =UF (A
d) 1(mBu) = ﬂf_l(A;t)

4 — Seja X C N um subconjunto infinito. Prove que existe uma tnica bijecao crescente fN — X.

5 — Dada uma sequéncia de conjuntos A,, com n € N defina:

lmsup A ﬁ ([‘p)
D

n=1 \i=n
a) Prove que limsup A,, é o conjunto dos elementos que pertencem a A,, para um nimero infinito de n.

b) Prove que liminf A, é o conjunto dos elementos que pertencem a todos os A,, salvo um nidmero finito de valores
de n.

o

Mostre que liminf A,, C limsup A,,.

o~
— N —

Mostre que se A,, C A,41 para todo n entdo liminf A, = limsup 4,, = (J., A,.

n=1

Mostre que se A, D A, para todo n entdo liminf A, = limsup 4, = (7, An.

—

De exemplos de A,, tais que liminf A, # limsup A4,,



