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Lista 6 - Matriz mudanga de base - Transfromacoes Lineares e Matrizes

1) Sejam Br = {(1,0), (0, 1)}, B2 = {(1,1), (2.3)} e By =
{(-1,2),(—2,1)} . Exiba as matrizes mudanga de base:
(a) da base Bs para a base Bj.
(b) da base B; para a base Bs.
(¢) da base By para a base Bs.

2) Quais sdo as coordenadas do vetor v =
relacao as bases By, By e B3?

(2,—3) em
3) As coordenadas de uma vetor w em relacdo & base Bs
sao dadas por:
0
3 |-

Quais sao as coordenadas de w em relacao as bases B;
e B3.

[w] By —

4) Considere V o espago vetorial de matrizes 2 x 2 e duas
bases das matrizes triangulares superiores

a={(06)6 o) 9]
m={(06)6 o) 1))

Encontre a matriz da mudanca da base By para a base

fr.

5) Seja T : R® — R? a transformagao linear dada por
T(x,y,2) =(x+2z,y+ 2,z +y+22).
Encontre as matrizes de T' com relacao a base canonica,

C, e em relagdo a base B formada pelos vetores: u =
(1,1,2),v=(-1,1,0) e w = (-1, -1,1).

6) Seja T € L(P(R),R) dada por T(p) = [, p(x)dz. En-
contre as matrizes de T' em relagao as bases canonicas
de P,(R) e R

7) Seja T : R?* — R3 um operador lienar tal que

T(e1) = (2,3,1),T(e1 +e2) = (5,2,7) e T(ey +ea+
63) = (—270,7).

(a) Encontre T'(z,y, z) para (z,y, 2) € R3.

(b) T é sobrejetora? Justifique sua resposta.

(¢) T é injetora? Justifique sua resposta.

(d) T é bijetora? Justifique sua resposta.

8) Seja T : Po(R) — P»(R) um operador linear tal que

(T(po))(t) =1+, (T(pr())(t) =t + 1> e (T(p2))(t) =

14+t —1¢2,

onde p;(t) =t i=0,1,2.

(a) Encontre T'(p) para p € P2(R).

(b) T é sobrejetora? Justifique a resposta.

(¢) T é injetora? Justifique sua resposta.
)

(d) T é bijetora? Justifique sua resposta.

9) Seja T : R? — R? um operador linear cuja matriz na
base B = {(1,0),(1,4)} é

1), = (é i) Determinar a matriz de T' em relagio

A base canoénica de R2.

10) Seja B = {ej, 2, e3} uma base do espaco vetorial V. Se
T,S :V — V sao operadores lineares em V tais que
T'(e1) = 2e1 —3ea+e3, T(e2) = e1+ea, T(e3) = ea+e3
e

5(61) = 3e; + 2eq, 5(62) =
e1 + ex — 2es.

er1 — ey —e3, S(ez) =
Determinar as seguintes matrizes: [T, [S]g, [SoT]g,

(5 1], e [T%-57],.
11) Considere a transformacao linear D : P3(R) — P3(R),
onde D(p) =p'.

(a) Escreva D na forma matricial em relacdo a base
canodnica {t3,t2,t, 1}.

(b) Determine Ker(D) e Im(D) e encontre uma base
para cada um destes subespacos. Verifique o teorma do
nicleo e da imagem.

(¢) Mostre que Do D o D o D = 0. Primeiro usando a
definicdo de derivada. Depois usando a representacao
matricial.



