LOGICA BASICA 48

EXERCICIOS

(1) (correcao forte) Demonstre que se I' - a, entdo I' F a.

(2) (completude forte) Se I' = a entao I' F a? Justifique?

(3) Mostre que se w é uma valoracao de £, entao {¢ : w(¢) = 1} é consistente maximal.

(4) (completude sintatica) Um sistema formal é sintaticamente completo se para cada for-
mula ¢ da linguagem do sistema, temos - ¢ ou F —¢. Isto é mais forte do que completude
semantica definida no texto. Essa defini¢do é equivalente a afirmacao um sistema formal é
sintaticamente completo se, e somente se, nenhuma sentenca ndo deduzivel pode ser adici-
onado a ele sem introduzir uma inconsisténcia? O sistema formal K é sintaticamente com-
pleto?

(5) Dizemos que o conjunto de férmulas I" é sintaticamente completo se para toda férmula
a vale que I' - @ ou que I' - —a. Demonstre que se I' é sintaticamente completo e w F T
entdo, para toda férmula a, vale w F a se, e s6 se, ' - a.

(6) Tome I' = {py, p3, ps,...} € demonstre que ndo ha uma prova de p; a partir de I', nem de
-p; apartirdeI.

(7) Demonstre que se I' é consistente entdo existe A 2 I' consistente e sintaticamente com-
pleto.

(8) Prove que I é consistente maximal entao para todo a, 3, v:

@ I'—-ase,es6se I'F a.
(9) Verifique quais dos seguintes conjuntos sdo consistentes
@ {7p1Ap2— po,p1— (O p1— p2), po — Tp2},
(b) {po— pr,PoAPp2— PrAPs,PoAP2ApPs— PLAP3APs,...}.
(10) Demonstre que {0 € & : T - o} é maximalmente consistente se, e so se, I é sintaticamente

completo.



